MATEMATIK Sinif-12

KONU BiR FONKSIYONUN BiR NOKTADAKI LiMITi ILE SOLDAN VE SAGDAN LIMIT KAVRAMLARI

TUREV

LIMIT VE SUREKLILIK

Yaklasim Kavramt:

x degiskeni bir a sayisina, a dan kicutk degerlerle yaklasiyor-
sa bu tur yaklasmaya soldan yaklasma, a dan buytk degerlerle
yaklasiyorsa bu tur yaklasmaya sagdan yaklasma denir. x
degiskeninin a sayisina soldan yaklasmasi x —>a  , sagdan
yaklasmasi x —>a* seklinde gésterilir.

Asagidaki tabloda x degiskeninin 5 sayisina, 5 ten klcuk ve 5 daki degerinden farkli olabilir.

ten buyuk sayilarla yaklasmasi gosterilmistir.
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LiMIT KAVRAMI
y . fx) fonksiyonunun grafigi incelendigin-
[ y=it) de x, a ya soldan yaklasirken f(x)in £, in

¢ £, gercek sayisina f(x) fonksiyonunun
' apsisli noktasindaki soldan limiti denir
ve hm f(X)zfl seklinde gosterilir.

X x—a

y f(x) fonksiyonunun grafigi incelendi-
ginde x, a ya sagdan yaklasirken

) | = f(x)in £, gercek sayisina yaklastig

A gorulmektedir. £, gercek sayisina f(x)

ki sagdan limiti denir ve lim f(x)=¢,
+»x  seklinde gosterilir. e

(0] a
y - f(x) fonksiyonunun grafigi incelen-
diginde x, a ya soldan ve sagdan yakla-
). sirken f(X)in ¢ gergek sayisina yaklasti-
. t = g1 gérulmektedir. ¢ gercek sayisina
) | f(x) fonksiyonunun x =a apsisli nokta-
| ,x sindaki limiti denir ve lim f(x)=/
0 x biciminde gésterilir. ¢
SONUC:

1-) Bir f(x) fonksiyonunun X =a apsisli noktasinda limitinin
olmasi i¢in bu noktadaki sagdan ve soldan limitleri birbirine
esit olmahdir.

aercek sayisina yaklastigi gortlmektedir.

fonksiyonunun x=a apsisli noktasinda- |

lim f(x) =4, lim fx)=4, (0 ¢, =0, =¢ = lim f(x)=/

1ve L
x—a x—a Y—a
29 lim f(x) # lim f{(x) = lim f(X) oy,
x—a xX—a X—a

3-) Bir fonksiyonun bir noktada limitinin olmasi icin fonksiyo-

! nun o noktada taniml olma zorunlulugu yoktur.

4-) Bir fonksiyonun bir noktadaki limiti, fonksiyonun o nokta-

y NOT: Bir fonksiyonun grafigi
Uzerindeki kopukluk olan nokta-
lara kritik noktalar denir. y=f(x)
fonksiyonunun tanimli olmadigi
x=a noktasi ile x=b ve x=c apsisli
| noktalari kritik noktalardir. Bu
: »x hoktalarda limit arastirilirken
LIRS o ¢ \ sagdan ve soldan limitler ince-
y=Ix)  lenmelidir. Eger limit arastirilan
nokta, kritik nokta degilse fonk-

siyonun limiti, fonksiyonun o noktadaki degerine esittir.

LIMITIN OZELLIKLERI VE UYGULAMALARI

OZELLIK 1:

a,c € Rve f(X)=C sabit fonksiyon olmak Uzere
y lim f(x)=c olur.
4 xX—a

0

Tt fx)=C
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OZELLIK 2:

-1 . .
f(X)=aan +an_1Xn +...+a,X +a, polinom fonksiyonu olmak

Gzere her c gercek sayisi icin lim f(x)=f(c) olur.

PARCALI TANIMLI FONKSIYONLARIN LiMiTi
> Parcali tanimli fonksiyonlarda kritik noktanin disindaki bir

noktanin limiti arastirilirken o nokta fonksiyonun hangi parcasi-
! na dahilse o parcada limit arastirilir.

> Kritik noktada fonksiyonun kural degistiginden bu nokta-

{ da limit arastirilirken sagdan ve soldan limitleri incelenmelidir.

LIMITTE BELIRSIZLIK DURUMU
Carpanlarina ayrilabilen gercek sayilarda tanimli f(x) ve

g(X) fonksiyonlari igin }g? fx)=0 ve lim g(x)=0 olmasi durumunda
§ A xX—a

lim

0
— limitinde = belirsizligi olusur. Belirsizligi gidermek icin
x—a g(x) 0

pay ve payda carpanlarina ayrilir. Pay ve paydadaki carpanlar
! sadelestirilerek belirsizlik giderilir.

SORULAR

SORU 1:

Yanda grafigi
verilen y=f(x) fonk-
siyonunun hangi
degerleri icin limiti

yoktur?
A) 2,-3,4
D) 2,3,4
SORU 2:
f fonksiyonunun grafigi verilmistir.
y
9 y=10 Buna gore
. lim f(x) =3
x—>—3"
4
T3 II. lim f(x) = —6
x—0*
3 1 « .
/. 6 7 1. )}Ln?}_f(x) =4
IV. lim f(x) =1
x—4"
V. lim f(x) =9
x—>7"

ifadelerinden kag tanesi dogrudur?
A) 1 B) 2 03 D) 4 E)5
Cevap: B
ax—6, x>3
x?+2x, x<3
fonksiyonunun x=3 noktasinda limiti olduguna
gore a degeri kactir?
A) 6 B) 7 038 D) 9

SORU 3: f(x) = {

E) 10
Cevap: B

SORU 4: lim(Vx? +3x —1— Vx+12)
X—

ifadesinin degeri kactir?
A) 4 B) 3 Q2 D) 1 E)O
Cevap: D

. x2+2x-3
SORU 5: lim *———
x—>1 X“—a

=Db esitliginde b gercek

bir sayi olduguna gore a+b toplaminin degeri

kactir?
A) -1 B) 0 a1 D) 2 E) 3
_ B-1 Cevap: E
SORU 6: }(1_12 (m)

ifadesinin degeri kactir?
A3 B1 OS5 D
4 4

3 B2
2 Cevap: A



